Trigonométrie du cercle

sinus - cosinus - tangente

C

Amiens

Et leurs arcs...

o Chapitre n°1 &

@ Rappel:

Une fonction f est dite :

o ... si sa courbe représentative est sy- I si sa courbe représentative est symé-
métrique par rapport a lorigine du repére. trique par rapport a ’axe des ordonnées :

A

Caractérisation algébrique :

I. Equations trigonométriques.

%Propriété

Un angle posséde une infinité de mesures en radians. La mesure  d’un angle
est la seule mesure comprise dans l'intervalle ........... .




Les mathématiques du semestre 1.

Y
.

» Additionner m ou —7 a une mesure en radians revient & faireun ...........

1. Les valeurs remarquables du sinus et du cosinus.

I
Sinus et cosinus des multiples de 1
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Sinus et cosinus des multiples de 3 :

sin

COS

2 BUT Génie Civil

\_/



Les mathématiques du semestre 1.

. il il 2 om . L L L

6 3 3 6 6 3 3 6
cos(z) cos(x)
sin(x) sin(z)

2. Les angles associés.

Additionner ou soustraire 7 revient

afaireun .............
- e o s
%@ Définition:
| La fonction ..... est une fonction paire, et la fonction ..... est une fonction impaire.

3. Equations idéales

L OO I e 1 A e Y

O SIN T = b o

ﬁ Résolution d’équations en sinus et cosinus.
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Les mathématiques du semestre 1.

> sin

> COS

Exercice n° 1: Résoudre

ii. sin(z) =
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4. Equations réelles

Rappel:

e L’arc sinus de z (arcsin(z) ou sin~!(z)) donne la solution de 1’équation sina = = qui est située sur
larc [—E, z} ;
22

e L’arc cosinus de x (arccos(x) ou cos™'(z)) donne la solution de I'équation sin o = 2 qui est située sur|
larc [0, 7.

P. DROUOT 4 BUT Génie Civil




Les mathématiques du semestre 1.

Exercice n° 2: Résoudre en donnant les solutions en degrés (a 107! prés) et en radians (3 10~* prés), puis les
placer sur le cercle associé.

i. sin(x) =0,4 iii. sin(z) = —0,6

di
dh

ii. cos(x) =0,7

:
.
¥

i
dh

II. L’arc de tangente.

%Déﬁnition et Propriétés

A

La tangente d’un angle de mesure x, notée tan(z)

st ... du point M.

e On démontre que tan(xz) = ...........

e La tangente est une fonction périodique de période

e La tangente n’est donc pas définie sur les angles

Aroits @ Dian = oo vet e
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Les mathématiques du semestre 1.

%Propriété
La tangente est une fonction

e périodique

e impaire

........ tan(z + ) = :);((z I :)) =
tan(—x) = Z?j((:g =

1. Représentation graphique de la fonction tangente.

Tableau de valeurs :

0 s s 3 (W)*
i 8 1 8 2
tan(x) 0,41 2,41
8 g
+ +
5
A
2
1
-3 —bm -7 -3 -7 —T ™ ™ 3 T 5T 3m
I I 42 4 2 4 42
1
2
3
A
5
I I
3 8

On voit que lim tan(z) =

v=(3) v=(3)
lim tan(z) = ..... ,et  lim tan(z) = .....
() o (-5)
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Les mathématiques du semestre 1.

2. Valeurs Remarquables.

%Valeurs remarquables

Exemple : Détermine les mesures principales, en radians & 1073 prés, des solutions des équations trigonomé-
triques suivantes :

Lotan(z) = 1. oo i, tan(z) = —v3. oo
= >
A
. x
Remarque : x= ............. .. ... Remarque : z = ....................o

3. Dlarc de tangente.
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%Proprlete
4 e L’arc de tangente de x (arctan(x) ou tan—!(z)) donne la solu-
T T
y tion de ’équation tan a = x qui est située sur ’arc [—5 , 5} ;
2 e tanr =tana <= z =« [27] ouz = a+ 7 [27]
71—
>
—
s
2

Exemple : Détermine les mesures principales, en degrés 4 10~! prés, des solutions des équations trigonométriques
suivantes : (On oublie pas de paramétrer la calculatrice en degrés.)

Lotan (@) = —0, 8. o

H. BAI() = 2. oo

Pourquoi soustraire 7 au lieu de additionner 7 Parce que : ... ... i e

%Propriété
Si z = a+1ib un nombre complexe dontla ................. est non nul, alors il un unique mesure principale
a tel que :

Y

of 71 a

e La mesure principale a est du ......... ... L. que la partie imaginaire b;
e la forme trigonométrique de z est ...... ... ... ... ;

e la forme exponentielle de z est .....

Exemple :Détermine la forme exponentielle du nombre complexe z = /3 — i.
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La partie Imaginaire @St ... ..o

e La forme exponentielle de z est ...........

Exemple :Détermine un argument du nombre complexe z = 1 + iv/3.

DAL () o ottt e
La partie imaginaire €St ... ... e
4. Les angles associés.

%Propriété
>
A
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Additionner ou soustraire 7 revient
dfaireun .............
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